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Correction des exercices de la page 28 et 29 du livre

Prof. Mohamed El Merouani

I.- Domaine de définition et étude de la parité des fonctions suivantes :

1.
_ tguw
Di={xeR/z#1 et x;«églem avec k€ Z}
Dy=] — o0, 1[U]L, +oo[—{g +kr/k € Z)
_tg(=2) _ —tgz
f n’est ni paire ni impaire.
2. .
_ tga —~x
UC x3cos
Dy={x€R/x#0 et :c#%—i—/m avec k€ Z}
Dy =] — 00, 0[U]0, +oo[—{g + kr/k'€ Z)
tg(—x) +z  —tg(r)+r  tgla)y=o _
J(=) = (—z)3cos(—x)  —axdcosz  aBcosa . (z)
Donc f est une fonction paire.
3.
f(x) = sin(a?)
Df=R
f(==) = sin((—2)?) = sin(z?) = f(2)
Donc f est paire.
4.

f(2) = cos(a?)
D;=R
f(=2) = cos((~)*) = cos(—a®) = cos(a®) = f(x)

f est une fonction paire.
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f(@) =Log(1”)

1+

. . , . . 14z
Pour que f soit bien définie, il faut que ;7% > 0 et x # 1.
Donc Dy =] —1,1]

f(=z) = Log (1—:5) = Log(1 — z) — Log(1 + z) = —(Log(1 4+ z) — Log(1 — z))

1+
= —Log (Hx) =—f(z)

11—z

Donc f est impaire.

1—2

f(x)ZLog(1+$2)

Df :]_Oovl[

f n’est ni paire ni impaire.
I1.- Etude ou calcul de limite;-dans les cas indiqués, des fonctions suivantes :

1.

1_
lim L MNiw VI =2 = 400

z—=—00 /1 — T—=—00

.28 =22 —4x +8 . (=22 +2) .r+2
lim = lim = lim = 400
o1+ 13 =322 44 -1t (x =22 (z4 1) ams1r x+ 1
. 3 — 222 —4x + 8 . T+ 2
lim = lim —
z—s—1—- 13 —322+4 e—s—1-x + 1
Coxt =222 —4x+8 . x+2 4
hm = [1m = —
=2 3 — 32244 a—2x+1 3
. 3 — 202 —4x + 8 . x3
lim = Iim = =1
r—+o00 3 —3x2+4 r—too 3
3.
2 _
lim —— 7 ) = lim (z=3)(x+3) — lim % 3 = +00
-1t 22 =2 —3  as-1t (z—3)(x+1) es-1tz+1

. x?—9 . r+3
lim —— = lim —
es1- 32 =20 —3 so—1-x+1

Autre méthode :
Onaz?—2r—3>0siz>3ouxr<—letz>—2x—-3<0sizxe]—173|
-9 -8 z?—9 -8

d i - T = = t 1 -z v F
one MM e oy 30— et MM o 3T v ™

2 -9 _r+3 6 3

=312 — 2 — 3 wl—r>111%x+1_4 2
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. x2—9 . x?
im ——— =

m — =1
r—too 12 — 21 — 3 r—doo 12

1

ﬁ_lzlim Vel :hm—l =
o=l z—1  e=l (Ve—1)(Vr+1) a=1z+1 2

5.
lim;:—l—oo lim;:—oo
e—0+ /T +x —1 ’ e—0- /1T +x—1

1 CVI+z+1 Ji+a+1

Vitz—-1 14+z-1 T )

6.
. . 2 5
lim Va2 +2x+5—2 = lim \/x2 (1+—+_2>—x
r T

T—r—00 r——00

. 2 5

= lim [z|\/1+ -+ -5 —=
T——00 T T
2 5

= lim —ay\/14+—-+—5 -2
T—r—00 T €T
/ 2 5

= lim —a:( 1+—+—2—1>
T—r—00 €T €T

Donc
lim Va2 +22x4+5—2=+00
Tr—>—00
\/m2_ 2
lim Va2 +2z+5—2= lim (Va2 +2z4 5] — @
T—+00 z—4oo /12 +2x+5+=x
) 2x.4+ 5
= lim
e=too /2 4 20+ 5+
) 2r + 5
= lim
“*“x(,/1+§+x%+1>
x (2432
= lim 2+2)
e (124 5 40)
_ 243
= lim L
T 1424 5 41
Donc

lim vVz2+2z+5—xz=1

Tr—r-+00

1 11 1 1
l—2z 1-22 1-2 (Q1-2)(1+2) 1-2 1+z
1 1
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\/F—2_1. t+2—4  \r+T7+3

lim ——— = lim X
g;—>2\/3;—+7_3 z—>2\/x——|—2—{—2 r+7-—9
. r—2 v+ 74+ 3
= lim X
22 \/x + 2+ 2 r—2
. vVe+T7T+3 6 3
=]1m -—-—-- = - = —
e=2\/r+2+2 4 2

TIT.-“Calcul des limites suivantes :

1.
! V3 +cosxr — 2 I 3+ cosx —4
im = lim
20 x? v=0 22(/3 + cosx + 2)
. cosx — 1
= lim
v=0 22(1/3 + cos T + 2)
. —1(1—cosx) 1
= lim — 5 X
20 2 z V3 + cosx + 2
-1 ( ! 1 —cosx 1 et i 1 1)
= — (carlim—— = e im ==
20 5‘32_2 a0 /3 +cosx+2 4
2. On a _ : |
sinz
0< < -VreR et lim — =0
x T z—+oo0 T
= lim 22 S0 i 2B g
T—+00 €T T—r400 €T
3.
. sinx sinz 1 . sinz . 1
lim —— = lim X — = +oo (Car lim =1 et lim — = +4o00)
=0+ T =0+ T T =0 T 20t T
sin x sinx 1 . sinz . 1
lim —— = lim X — = —oo (Car lim =1" et _~lim — = —00)
z—0— X z—0- X T z—0 T z—0— X
4. ) .
sin x sinx T sinx
Jim = i X = i Ve
5. ) )
. sin2z . sin2z 3z 2x
lim =1l

: m X — X —
z=0sin3x 2—0 2 sin3z 3z
2 i sin2x 3x 2

im -
3z=0 22 sin3x 3

IV.- Calcul des limites suivantes :

1.

. 9 1 . 2 : 4 0
lim (2 +1)es? = 400 (Car lim z°+1=4ocoet lim €22 =¢e =1)
T—r+00 T—+00 T—+00

lim (2% + 3Log #) = +oo (Car lim 2° = +ooet lim Logz = +00)

T—r400 T—r400 T—-+00
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3.
. . sin . .
lim coszLog(tg ) = lim coszLog ( ) = lim cosx (Logsinz — Log cos x)
=5 =5 Cos ™ =5
(smx > () pour z proche del et o < z)
COS T 2 2
= lim cosx (1 — Log(cosz) + Log(sinz) — 1)
T35
= lim cosx (1 — Log(cosz)) + lim (Log(sinz) — 1)
=5 =57
lim coszLog(tgr) = lim X (1 — LogX)+ lim (Logsinz — 1)
z—0t x—)%i

=5
(On prend cosz = X, donc quand x — gi,X —0)

X(1 —-TLogX)=X — XLogX
lim Logsinz —1=Logl—-1= -1

Comme lim XLogX =0, lim X =0et
x—0t X—=0 T3
alors lim coszLog(tgz) = —1

jus
IE—)Q

V.- Etude des limites des fonctions suivantes en z, indiqué :
1. soit f définie par
cosr six <0

IHay= { sinz siz >0

lim“f(z) = lim cosz =1

z—0~ r—0~
lim f(x) ="lim sinz =0
z—0t f( ) z—0+

lim f(z) # lim f(z)

Donc f n’admet pas de limite en 2y = 0.

2. soit f définie par
[ sin(mz) si0<z <A
f(x)_{Logx sil<xz<?2

lim f(z)= lim sin(rz) = sin(7) =0

z—1- z—1-
li = lim Logl1=0
2 S0 = i, Log
D li = li ite li =0.
onc Hm f(x) lim f(z), par suite lim f(z)





