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Exercice 1 :

Soit € un ensemble , A C P () et C C P ().

Montrer que : A C C = 0(A) C o(C).

ou o(A) et o(C) sont respectivement les tribus engendrées par A et par C.

Exercice 2 :
Montrer que l'intersection de deux tribus est une tribu, mais la réunion de deux tribus n’est
pas, en général, une tribu.

Exercice 3 :
Soit B une tribu sur Q2. Montrer que :

1. 0 eB.

2. Si (A;)ies est une famille (finie ou infinie) d’évenements de B ; alors N;c; A; € B.

3. SiAeBet BeBalors: A— B et AAB € B.

4. Pour (A;);en une suite d’évenements associées a un espace probabilisé (2, B, P), on a :

limsup 4,, = Npso(UgsnAx) € B

liminf A,, = UnZO(menAk) e B.

Montrer que (Inégalités de Fatou) :
(a) P(liminf, A,) < liminf,, P(A4,)
(b) limsup,, P(A,) < P(limsup,, A,).
5. Soit B C Q et (A;);en une suite de parties de €.
Montrer que :
(a) limsup,(B — A,) = B — liminf, A,
(b) liminf, (B — A,)) = B — limsup,, A,.

Exercice 4 :
1. Montrer que si A et B sont deux évenements indépendants tels que A entraine B, alors
ona:ouP(B)=1ouP(A)=0.
2. Montrer que si A est indépendant de lui-méme alors P(A) =0 ou 1.
3. Montrer que si P(A) =0 ou 1, alors A est indépendant de tout évenement.

4. En déduire que la relation d’inépendance n’est pas transitive.

Exercice 5 :
Soient A, B, C' trois évenements tels que A et B sont indépendants conditionnellement a C' et
a C° et que A et C sont indépendants. Montrer que A et B sont alors indépendants.



