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Solution de I’exercice 1.4 page 17

a)-montrer que :
Fi={(x,y)ER/3x=2} est espace vectoriel de R 2.

e FiC(inclus) R 2 (par définition)
e F1#0 car (0,0)EFR

Soient(x,y) ;(x’,y’')EF, et o,BE R
Donc a(x,y)+B(x’,y’)EF
a-t-on-a(xy)+B(x’,y’)EF conclusion F; est un sous espace vectoriel de R 2.
a(x,y)+ BX,y)=(ax+Bx’ ;ay+By’)
3(oax+px’)=2(ay+By)
3(ax+Px’)=aX3x+pX3x’
=aX2y+BX2y’
=2(ay+By’)
b)-F,={(x,y,z)ER/2x-y=y=-22=0 set sous espace vectoriel de R 3.

e  F,CR3(par définition)
® F,#@ car (0,0,0)EF,

Soient(x,y,z)(x’,y’,2’)EF, et o, BE R.

a-t-on a(x,y,z)(x,y’, 2’ )+B(x’,y’,2’)EF,.

a(x,y,z)+B (XY, )=(ox+Bx’,ay+By’,az+pz’).
2(ax+Bx’,ay)-ay-By'=2(x-y)+B(2x"-y')=a(y-22)+B(y’-22')=ay+By’-2(az+Bz’)=0(y-22=0)
Donc a(x,y,z)+B(x’,y’,2’)EF ; conclusion(F, est sous espace vectoriel de R 2.
c)-identique a la question (b)

d) montrons que :

G={( f(x)=ax+b+c/x?>+1 ;a,b,c,ER

Est sous espace vectoriel de F(R, R)=I'ensemble des fonctions définies de R vers R.

e  GCF(R, R)(par définition)
e  Gz@ car f(x)=0 ¥ x€ R.
Est un élément de G avec a=0 ;b=0 ;c=0
e Soient fq(x)= ax+b+c/x?+1 et fa(x)= a’x+b’+c/x*+1 et a, C R
o F1(x)+B fa(x)= a(ax+b+c/x*+1)+B(a’x+b’+c/x>+1)= (aa+Ba)x+ ab+ Bb’+ (ac+ Bc’)/x2+1 = ax+ B+c/x>+1
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avec A= aa’+ Ba’ER
B=a B+ Bb’ ER
et C=oac+tBc’ER

donc a f1(x)+ B f2(x) (x est une fonction de G :conlusion G est sous espace vectoriel de F(R, R)).





